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comminifch At in nnpero tra&atu Cl« de la Hire , nonnulfa 
de Epicycloidis primaris proprietatibus prodidic: cujus occa- 
flone ingeniofiffimus Caftvellus , non folum dimendonem Area: 
totius fpatii Epicydoidalis etiam in partibus cbtinere locum 
Invenit: fed etiam perfe&am Spatii Curvilinei VP L Quadra- 
turatn exhibuit. Ejufdem vero demonftrationem, (cum rai- 
nime obvia fit, acab Inventore nondum prodira) dum qus- 
rerem, incidi forte in Generalem hanc quam damusPropofi- 
tionem, qua menfurarnur fpatia Curvilinea omnia Generis 
Gycloidalis vel Epicydoidalis, tam tota, quam per partes. 
Atque etiam non folum Spada VP L, fed etiam innumera 
(jTP ac V£JTL accurate Quadrature capacia effe demon- 
ftravi; idque non tantum in Epicycloidibus primanis, fed 
etiam in prolatis yel eontra&is, Prf)pofuio autem haec elf. 

Area Cycloidis vel Epicycioidis. five Primaria Jive Contrail ce vel 
Prolate, ejl ad Aream Circuit Generantts ; atque etiam Area par- 
tium genitarum in iifdem C.urvis s ad Areas analogorum Jegmento- 
rum Circuit:: ut fumma dupla Velocitatis centri ac velocitatts mar 
itts circular is t ad V,elocitatem met us circular is. 


Demonfhatio. 


Defcribatur Epicyclois 



quasvis T P S Q V B revolutions 
circuli VLB fuper Bad circu¬ 
lar; T M N B j ponatur cen¬ 
trum circuli generantis in c, duc- 
taque c M K, infiftat circulus 
Bad in pundo M ; fitque punc- 
tum lineans S. Jam divids mo- 
tibus, transferaturprimum motu 
circular; pundum S in 2 ?, uc 
augeatur arcus S M particula 
indivifibili R S ; deinde pro- 
grediatur centrum cinC; hoc 
motu, tradu&o fegmento R S M 
infitum QTN, pundum ^tan- 
get Curvam. Patec Triangulum 
R S M efie momentum five 
fluxionem Arete fegmenti. cir¬ 
culi : Trapezium vero Qj> M N 
effe fluxionem Ares fpatii cur* 
vilinei fimul geniti. Jam cum 
pundo inter fe differre intslii- 

gancur. 
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gantur, concipe areolam M Nconftare ex tribus fefto* 
ribus RMS, R MQj M QN; adeoque areolam RMS 
efle ad Areolam Qj> M N, ut eft angulus R M S ad fumrnam 
trium angulorum RM 5 -}- R M MQN. At anguli 
R M £ 4 - M Q^N squantur angulis MC N- |- M K N, 
five angulo c MC ; propter lineas R M, Q^N, invicem incli- 
natis fub angulo ipfi MK N squali, ac propter angulum 
M QN ipfius MC N dimidium (per Eucl. 3. 20.) Proinde 
angulus R M S eft ad angulos R M S c M C, hoc eft, (per 
eandem 3.20.) arcus {R S ad duos arcus C c-j-tR 5 . five R S 
ad 2 C r -f- R S ; ut areola R S M, ad areolam ^_S MN: 
five ut momentum legmenti circularis Qjl N ad momentum 
fegmenti in Epicycloide fimul geniti Q^S Y MN. Cumque 
fcaec momenta Temper fint in eadem ilia ratione, ubicunque af- 
fumpferis pun<ftumconftat Areas ipfas QjT N, Q^S YMN 
his momentis genitas, eandem conftantem habere rationem, 
nempe velocitatismotus circularis R S, ad duplam velocitatem 
centri addito motu circulari, five 2 C c -f- R S. Sicut etiam- 
Aream V B Z ad Aream QV B N, ac proinde femicirculum. 
VLB ad fpatium Curvilineum V QJT N B. Ergo conftat 
Fropofttio. Nulla autem alia eft differentia in modo demon- 
ftrandi, ficirculus genitor fuper arcu Bafis Concavae moveatur, 
nil! quod angulus c MC, hoc in cafa, fit differentia angulo-. 
rum M C M K N. Si vero Bafis fit linea re£ta,evanercente. 
M K N , ac ob RM, QN parallelas, etiam facilior erit pro- 
batio. Deducendis ex hac propofitione Coroilariis, cum in. 
promptu fint, libenter abftineo: In omnibus autem hujufmodi 
Curvis portiones analogs portionibus illis, quas in Cycloid© 
primaria perfe&s Quadrature capaces invenit Cl. Wallifius, 
font sque quadrabiles, quod quidem facile confequitur ex. 
prasmiflis. 

CentroR, per pun&um duecircularem arcutn Q^Z, ac 
age Z B abfeindens Tegmentum Z LB squale legmento QjTN, 
Dein bifeca femicirculum V B in L, ac per pumftum L } centre 
etiam K, deferibe arcum P L, fecancem Epicycloidetn in p, 
cir'culum Genitorem in T, ac Chordas QN, ZB in 
Jam fit Arcus VZ~a, ejufque finus = s, Radius Genitoris 
— r, Radius vero Bails = R 3 fitque arcus C-E five motus 
centri — m. Patet fcctorcm C K E earn rationem habere ad 
fpatium *Aj y N B, quam habet quadratum ex K E, ad diffe¬ 
rential*! quadratorum ex KL Sc KB $ five ut R ii~\~ 2 R r-\~ r r 
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ad 2 R r-f- 2rr ; h° c ut ^ “I" r ac * 2 r > ve ^ KE ad B F; 
ac proinde re&angulum B E in C E five r m atquari (patio 
Xy NB. Spatium vero VZBx quale eft re<ftang .\a r-f~tsr; 
adeoque, .juxtanoftram propofitionem, erit ut a ad 2 m, ita 

a r 4-1- S r, ad n> _ arJ r m H } equals Spatio Curvilineo 
QV ZLBN Qj Ex hoc fubduc fpatium Xy NB=rm, 
& remanebit fpatium J Qjf Z Xy = —Li: Cumque fpatia 

a 

Z XL, T arquentur inter fe, fpatium Q^V Li LX etiam 
atquabitur ipfi ‘ m r 5 : Qucties itaque a ad m } five motus cir- 

ft 

cularis ad progreflivum centri, fuetit in data ratione, dabitur 
etiam perfeda Quadratura fpatiorum curvilineorum QFLTQj 
Totumque fpatium FPL ad Quadratum Radii BE erit in 
eadem ratione motuum m ad a, hoc eft, in cmni Epicycloide 
primaria, in ratione radiorum K E ad K B, qua: eft ipfa Do¬ 
mini Cafivelli Propofitio. Spatia autem minora. QF L T 
erunt inter fe ut finus Arcuum FZ ; ac fpatia Triangularia 
i Z.TP eodem argumento erunt ut Sinus Verfiarcuum 
vel Z L : ac proinde etiam Quadrantur. Pari modo proba* 
buntur fpatia pat, p Lu, p kt femper effe ad Radii B E 
quadratum (in omnibus hisfiguris) in prtedi&a ratione mad a; 
eorumque portiones p q t, ut Sinus Verfi arcuum intercepto- 
rum^r. Refidua autem fegmenta, ut q t ta, qtr\, &c. 
erunt ut Sinus re<£ti complimentorum eorundem arcuum q t. 

Componitur autem ratio velocitatum m ad a, ex ratione 
radiorum K E, B E, ac ratione angulorum fimul atquabiliter 
defcriptorum C KE, FEZ', ac proinde data etiam ilia an¬ 
gulorum ratione, etiam Quadrabuntur fpatia omnia Epicycloi- 
dalia prasdi<fta. 

Omnibus his Curvis Tangentes ducere in promptu eft, ea- 
rurnque Longitudines five Re&ificationes, ex Areis quibufdam 
ipfis analogis, jam invenifle mihi videor: cujus rei occafione 
Familia liaec Curvarum uberius aliquando forfan tra#a- 
bitur. 


IF. An 



